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Ayudantia 7 - Modelos probabilisticos

1. Suponga que el tiempo de falla en minutos de un componente electrénico (X) es una v.a que sigue una distribucion
exponencial, es decir, X ~ Exp(4), con fdp dada por fx(x;4) = Ae™ x> 0,con > 0.
(a) Calcule [E(X), es decir, el tiempo esperado de falla

(b) Suponga que un analista define la siguiente funcién que permite modelar el precio de reventa del componente
segun tiempo

20, 0<X <1
Y=410, 1<X<2
5, X=>2

calcule el precio esperado de reventa.
(c) SisedefinelavaZ =2+ aX?, paraa > 0, calcule esperanza y varianza de Z.

2. Sea u la media de una variable aleatoria X. Pruebe que:

E{(X - )?} = min.cr E{(X - ¢)?}

3. Consideremos nuevamente una v.a con distribucion exponencial de parametro A.

(a) Calcule E(I{x>5}). Con I la funcién indicatriz.
(b) Encuentre fx(X|X > 5)

(c) En clases se vio que si X es continua con X = R*, entonces
ECO = [ [1-Fe(oldx M

En base a esto encuentre una expresion similar para calcular [E(X|X > 5) y verifique que el resultado coincide
con el calculo usual de la esperanza. Note que el resultado visto en clases solo aplica para x > 0, y nosotros
tenemos x > 5. ;Cree que la formula 1 cambia en algo?

(d) Generalice el resultado en (b), es decir, si X es una v.a continua, encuentre una expresion para fx (X|X > a).

4. Sea'Y una v.a con densidad dada por fy (y;y)y recorrido Y, con momentos finitos. Muestre que

_ fr(y;6) :
L(5,0) = / 1og(fy(y;5))fy(y,9)dy >0




