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Ayudantía 11 - Modelos probabilísticos

1. Sea (𝑋,𝑌) un vector aleatorio con

𝑓𝑋,𝑌 (𝑥, 𝑦) = 𝑘𝑦, 0 < 𝑦 < 𝑥, 0 < 𝑥 < 1

(a) Determine la constante 𝑘
(b) Determine las distribuciones marginales de 𝑋 e 𝑌
(c) Calcule 𝑃(𝑌 > 𝑋2)
(d) ¿Son 𝑋,𝑌 variables aleatorias independientes? Argumente

2. Considere la siguiente distribución de probabilidades del vector aleatorio (𝑋,𝑌) :

𝑌/𝑋 1 2 3
2 0.1 0.2 0.1
4 0.1 0.2 0.3

(a) Encuentre las distribuciones marginales de 𝑋 y de 𝑌
(b) ¿Son 𝑋 e 𝑌 variables aleatorias independientes?
(c) Calcule 𝑃(𝑌 = 𝑋)
(d) Calcule 𝑃(𝑋 = 𝑌 − 1)

3. Muestre que si 𝑋,𝑌 son independientes, entonces 𝑔(𝑋),ℎ(𝑌) también son independientes.

4. Sea 𝑓𝑋 (𝑥) la densidad de alguna variable aleatoria 𝑋 con soporte positivo. Muestre que
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2
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, 𝑥, 𝑦 > 0

es efectivamente una densidad bivariada
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