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Ayudantia 12 - Modelos probabilisticos

1. Suponga que el ancho (X) y el largo (Y) de una placa rectangular son variables aleatorias con funcién densidad
conjunta dada por

8xy, si0<x<y«<]l,

0, si no.

Sy (x,y) = {

(a) Calcule el ancho esperado y el largo esperado de la placa.
(b) Calcule el 4rea esperada de la placa.

(c) Calcule la esperanza y varianza del perimetro de la placa.

2. Sean X1,X,,..., X, id. exp(4) con A > 0, determine la distribucion de Y = Z{‘lei.Recuerde que la funcién gen-
eradora de momentos de X; es Mx(t) = ﬁ con t < A. Sin embargo, primero demuestre que si Xi,...,X, LLd.
M(t) y Y =X X entonces My(t) ={M(t)}".

3. Sean X3,...,X, id. Normal(u, 0?), determine la distribucién de Y = {‘le,-, para ello puede usar el resultado
5242
anterior. Recuerde que la funcion generadora de momentos de la distribucién normal es Mx (t) = eHt

4. SeanU =X +YyV = X —Y,donde X e Y son variables aleatorias independientes, cada una con distribucién N (i, o2).
Obtenga el vector de medias y la matriz de varianzas-covarianzas del vector Z = (U, V).



