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1. Sean X1,..., X, Exp()\). Paran >2,sean S =53 " , X; yT =>" X,

a) Obtenga las distribuciones de S'y T.

b) Pruebe que la fdp condicional de T dado X; = x; es tal que fr|x,—.,(t) = fs(t — x1), para
todot > z; > 0.

¢) Encuentre la fdp condicional de X; dado T =t y calcule E(X; | T = t).
n P n d
d) Pruebequeméky\/ﬁ<m—)\>—>N(0,)\2)

2. Sean Xq,...,X, ~ U(0,1), y defina las secuencias:

1 n
Y, ==S"X,. Z, —=méx{Xy..... X))}, n>1.
n; max{ Xy },oon

a) Pruebe que 2Y,, 7, £
b) Calcule aproximadamente P(2Y, < 1).
c¢) Sea G, la fda de n(Z, — 1). Pruebe que G,, converge a:

Glw) = {e“’, w <0

0, sino.

d) Obtenga la distribucién asintdtica de Z2.

3. Sea (X,Y) un vector aleatorio con funcién de probabilidad dada por:

z+ _ . —
pX7Y(x,y):{3_6y’ $—1,2,3, y_172737

0, si no.

a) ;Son X e Y variables aleatorias independientes?

b) Calcule P(X =Y >0)y E(X =Y.



c¢) Obtenga la funcién de probabilidad condicional de Y dado X = z para z = 1,2, 3.

4. Sean X1,..., X, variables aleatorias iid con funcién de distribucién dada por:
0, <0
Fr)=<¢%, 0<z<# donded>D0.
1, >0

a) Sea Y =2X, donde X = 23" | X;. Calcule E(Y) y Var(Y).
b) Calcule la funcién densidad de X,y = max{X;,..., X,}.
c¢) Calcule E(X(,)) y Var(X)).
5. Sean X e Y variables aleatorias tales que Y | X =2 ~ N(x,1) y X ~ N(0,1).
a) Indique la funcién densidad conjunta de X e Y. jPueden X e Y ser independientes?
b) Calcule E(Y), Var(Y) y Cov(X,Y).
c) SeanU=XyV =X-=Y.;Son Uy V variables aleatorias independientes?



