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1. Demuestre las siguientes igualdades

a) A = (A ∩B) ∪ (A ∩Bc).

b) Ac −Bc = B − A.

c) A ∩Bc = A− (A ∩B).

2. Se lanza un dado n veces Sea el evento “En el i-ésimo lanzamiento sale 2” denotado por Ai, con
i = 1, . . . , n. Describa los siguientes eventos usando los conjuntos Ai y las operaciones usuales:

a) B = “En ninguno de los n lanzamientos sale 2”.

b) C = “En al menos un lanzamiento sale 2”.

c) D = “En exactamente un lanzamiento sale 2”.

d) E = “En a lo más un lanzamiento sale 2”.

3. Sea Ω = {a, b, c} decida si F y G son σ-álgebras, donde:

F = {{a, b, c}, {a}, {b}, ∅}.
G = {Ω, ∅, {a, b}, {c}}.

Además, muestre que F ∪G no es una σ-álgebra pero F ∩G śı lo es.

4. Sean Fi, con i = 1, 2, 3, σ-álgebras de subconjuntos de Ω tales que F3 ⊆ F2 ⊆ F1.
Analice si los siguientes conjuntos son σ-álgebras:

a) F1 ∪ F2.

b) F3 ∩ (F1 − F2).

c) F1 ∩ (F2 ∪ F3).

5. Sea Ω un espacio muestral y A1, A2, . . . , Ak una secuencia de eventos.
Demuestre lo siguiente:

a)
k⋃

i=1

Ai =
k⋃

i=1

Bi, donde Bi = Ai − (A1 ∪ A2 ∪ · · · ∪ Ai−1), para i = 2, 3, . . . , k, y B1 = A1.

b) Con lo anterior, deduzca que Bi ∩Bj = ∅ y además que Bi ⊆ Ai para todo i, j.

6. Sean P una medida de probabilidad y A y B eventos tales que P (A) = 1
3
y P (Bc) = 1

4
. ¿Pueden

ser disjuntos los eventos A y B?
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