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1. [3] Sea (X, Y ) un vector aleatorio con distribución conjunta dada por

fX,Y (x, y) =
{

x + y, 0 < x < 1, 0 < y < 1
0, e.o.c

Defina W = ωX − (1 − ω)Y . Calcule E(W ).

E(W ) = E(ωX − (1 − ω)Y )
= E(ωX) − E((1 − ω)Y )
= ωE(X) − (1 − ω)E(Y )

= ω

∫ 1

0

∫ 1

0
x(x + y)dydx − (1 − ω)

∫ 1

0

∫ 1

0
y(x + y)dydx

= ω
7
12 − (1 − ω) 7

12
= 7

12
(
ω − (1 − ω)

)
= 7

12(2ω − 1)

2. [3] Sea X, Y
iid∼ Gamma(α, β). Encuentre como distribuye Z = X + Y .

Obtiene puntaje extra si generaliza el caso para Xi
iid∼ Gamma(αi, λ).

Podemos usar función generadora de momentos.

MZ(t) = MX+Y (t)
= MX(t)MY (t)

=
(

β

β − t

)α (
β

β − t

)α

=
(

β

β − t

)2α

Esta ultima es la fgm de una Gamma con parámetros β y 2α. Luego,

Z ∼ Gamma(2α, β)
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