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Pregunta 1

Sean A; y A; dos o-dlgebras de subconjuntos de 2. Demuestre que A; U A,
no necesariamente es un o-algebra. Considere, por ejemplo, el conjunto €2 =

{17 2, 3} y las o-dlgebras Ay = {@7 {1}7 {27 3}7 Q} y Ay = {®7 {L 2}a {3}’ Q}
Pregunta 2
Sea (2 = {1,2,3}.

a) Enliste todos los subconjuntos de €.

b) Determine todas las o-édlgebras definidas en €). Indique alguna razén
por la cual las o-algebras tienen un nimero par de elementos.

Pregunta 3

Considere el experimento de escoger al azar un estudiante de esta sala y
registrar su edad.

a) Proponga varios espacios muestrales para este experimento.



b) Escoja un espacio muestral adecuado 2 y describa por extensién los
siguientes conjuntos, si es posible, como subconjuntos de €2:

A : El estudiante elegido tiene méas de 20 anos.
B : El estudiante elegido tiene 19 anos.

C : El estudiante elegido se llama Joaquin.

c) Proponga una o-dlgebra para el espacio muestral €.

Pregunta 4

Considere la clase C' de intervalos cerrados [a, b], con a,b € R.

a) Muestre que todo intervalo ya sea abierto (a,b), semiabierto (a, b] o in-
finito (—o0, b] puede escribirse como una uniéon numerable de intervalos
cerrados y sus complementos.

b) Muestre que el conjunto de los niimeros racionales QQ se puede escribir
como una unién numerable de intervalos cerrados y sus complementos.

c) Explique por qué la o-dlgebra generada por los intervalos cerrados co-
incide con la o-algebra de Borel.



