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1. Demuestre que

E[E[X|Y ]] = E[X]

2. Demuestre que para X, Y variables aleatorias se tiene que

V ar[X] = E[V ar[X|Y ]] + V ar[E[X|Y ]]

(Asumiendo que dichas esperanzas existen)

3. Sean X ∼ N(µ, σ2) y Y ∼ N(µ, σ2) variables aleatorias independientes, demuestre que X+Y
es independiente de X − Y

4. Sea Xi variables aleatorias iid con función de densidad f(x) y acumulada F (x), encuentre la
función de densidad de Y = min(X1, ..., Xn)

5. Demuestre que si X = (X1, ..., Xn) distribuye normal multivariada entonces toda combina-
ción lineal de X1, ..., Xn distribuye normal.
Hint: use la función caracteŕıstica.
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