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Departamento de Matemática
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1. Sean X e Y variables aleatorias tales que:

fX,Y (x, y) =


3(x2+y2)

16
si 0 < x < y < 2

0 sino

a) Calcule la función de densidad marginal de X e Y .

b) Calcule la función de densidad de X|Y y Y |X.

c) Calcule E[X|Y ].

2. Sea (X, Y ) con f(x, y) dada por

fX,Y (x, y) =



1
10

si (x, y) ∈ {(1,−10), (1, 0), (3, 5)}

2
10

si (x, y) ∈ {(3, 0), (1, 5)}

3
10

si (x, y) = (3,−10)

0 sino

a) Calcule E[x · y].
b) Calcule E[x+ y] de dos maneras distintas.

3. Del total de licencias recibidas por una Isapre se definen como X la proporción de licencias
apeladas ante la Comisión Médica Preventiva, e Y la proporción de licencias médicas rechadas
por una Isapre, con

fX,Y (x, y) = k · exp(−y); 0 < x < y < 1

a) Dibuje el área donde f(x, y) sea distinta a 0.

b) Determine k.

c) Determine la probabilidad de que la proporción de licencias apeladas sea mayor que 1
2

de la proporción de licencias rechazadas.
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