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1. Sea X;,X,,...,X, una muestra aleatoria (iid) de una variable aleatoria continua X con funcién de
distribucion acumulada Fy(x) y densidad fx(x). Se puede demostrar que la distribucién conjunta
de los estadisticos de orden, X(;),X(j), con 1 <i < j < n esta dada por:

fxpxo,Wwv) = Afx (W) fx MFx (I [Fx(v) = Fx @)V~ [1 - Fy (W],

con A = (i—l)!(j—rlﬂ—i)!(n—j)!‘ Defina las variables aleatorias rango (R) y rango medio (M) como
Xm+X,
R=X@p—XqyM="5"1

Suponga una muestra aleatoria de tamafio n desde X ~ Unif(0,1)

(a) Obtenga la distribucién conjunta de Ry M.

(b) Calcule la distribucién marginal de R.

2. Sean X e Y dos variables aleatorias. Demuestre que:

(@) Ey(Y)=Ex(Eyix(Y | X))
(b) Cov(X,Y)=Cov(X,E(Y | X))

3. Sean X y Y dos variables aleatorias con densidad conjunta dada por
fey (oY) =n"hay 20

(a) Calcule la distribucion condicional de Y dado X y obtenga E(Y | X).

(b) Pruebe que X y Y son no correlacionadas ¢son independientes?



