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1. Sean X , Y
iid∼ N(0,1). Encuentre la distribución de

W =
X + cY
p

1+ c2
.

2. Sea G una partición de B, un evento de interés. Defina la variable aleatoria

11{G=i}(ω) =

�

1, si ω= i;
0, si ω ̸= i;

Para i ∈ {1, . . . , n}. Entonces, sabemos que

P(B | G) =
n
∑

i=1

P(B | G = i)11{G=i}

Demuestre que
E(P(B | G)) = P(B).

¿Qué consecuencuas trae este resultado? Discuta.

3. Suponga que X e Y tienen densidad conjunta

fX ,Y (x , y) =

�

π−1, si x2 + y2 ≤ 1;
0, si no;

(a) Calcule las distribuciones marginales de fX (x) y fY (y).

(b) Calcule cov(X , Y ) ¿Son X e Y independientes?

4. Sea (X , Y ) un vector aleatorio con función de probabilidad

fX ,Y (x , y) =







1/8 si (x , y) ∈ {(−1,−1), (−1,1), (1,−1), (1, 1)};
1/2 si (x , y) = (0, 0);
0 eoc ;
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(a) Encuentre fX (x) y fY (y).

(b) Calcule Cov(X , Y ) y determine si X y Y son independientes. Argumente.

(c) Calcule V (X + Y ).

5. Sean Xn
iid∼ Ex p(λ), n≥ 1. Defina Sn = X1 + X2 + · · ·+ Xn, n≥ 1. Encuentre la distribución de Sn

e indique su densidad.
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