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Propuestos:

1. Supdn que estds en un concurso, y se te ofrece escoger entre tres puertas: detrds de una de ellas hay un coche, y
detras de las otras, cabras. Luego de seleccionar una, el presentador abre otra puerta que contiene una cabra. Se
te ofrece cambiar tu eleccion inicial por la puerta restante. ;Qué decision adoptarias? Justifica tu respuesta.

Demostracion. Véase problema de Monty Hall en Wikipedia. O

2. Sea (92,.A, P) un espacio de probabilidad y suponga que todos los siguientes conjuntos pertenecen a .A. De-
muestre las siguientes afirmaciones:

a) Sean Ay, Ag, ... disjuntos con P(A,) > 0 Vn € N. Demuestre que si P(B| A,) = ¢ Vn € N, entonces

P<B| UA”> > c.

neN

1 n—
b) Si A, D App1y P(Apii]4,) < 5 Vn € N, entonces P(A,,) =2 0.
¢) Si Ay, Ag,...sondisjuntos y P(B|A,) = P(C|A,,) paratodo n > 1 entonces
P<B| UAn> =P<C| UAn>.
neN neN

d) Si A1, Ao, ... son una particion de €2 entonces

P(B|C) = )| P(Ax|C)P(B|A, n C).

neN
Demostracion.

a) En primer lugar, notemos que
P(B ~ Ay) = P(B|A,)P(Ay)

Luego

neN neN neN

= >
D, P(Ay) > P(Ay) > P(Ay)

neN neN neN

=C

2 P(BAA) Y P(BlA)P(4n) )] P(An)
P <B| U An>

neN



probando lo pedido.
b) Notemos que
P(An41) _ 1

P(Ap1]An) = W = 5 = P(Ap1) <

Luego, aplicando de mantera recursiva se obtiene que

y haciendo n — o0 se obtiene lo pedido.

c) Basta notar que

P(B|C) = P(B ~ Q|C)

=P (U Bn An|C>
neN

=Y P(Bn 4,|C)

neN

_ P(BnA,nC)P(A,nC)
B % P(C) P(A,nC)

= ) P(AN|C)P(B|A, n C)

neN

lo que prueba lo pedido.



