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1. Sean X1, . . . , Xn
i.i.d� Poissonpλq. Calcule el límite en probabilidad de

Yn � X2
1 � � � � �X2

n

n
.

2. Sean X1, . . . , Xn
i.i.d� Np0, 1q. Calcule el límite casi seguro de

X2
1 � � � � �X2

n

pX1 � 1q2 � � � � � pXn � 1q2

3. Sean X1, . . . , Xn i.i.d con EpX1q � 0 y EpX2
1 q � 2. Encuentre el límite en distribución de

?
npX1 � � � � �Xnq
X2

1 � � � � �X2
n

.

4. Sean X1, X2, . . . i.i.d con P pXn � nq � P pXn � �nq � 1
2 . Demuestre que

ņ

k�1

Xk

2k

DÝÑ Up�n, nq.

5. Sean U1, . . . , Un
i.i.d� U

�
�1

2 ,
1
2



y c1, . . . , cn P R constantes conocidas. Defina las variables

Yi � ci � Ui, i � 1, . . . , n.

a) Demuestre que Ȳ c.sÝÑ c̄.
b) Sea δ ¡ 0. Encuentre el valor aproximado de P p|Ȳ � c̄i| ¤ δq.
c) Encuentre el valor mínimo de n para el cual P p|Ȳ � c̄i| ¤ 0,1q � 0,85.

6. Sean X1, . . . , Xn
i.i.d� Up0, nq. Considere

Wn �
#

1 si X2n ¡ X2n�1

0 si X2n ¤ X2n�1
.

a) Calcule P pWn � 1q.
b) Pruebe que

W1 � . . .�Wn

n
c.sÝÑ 1

2 .


