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1. Sean X1, . . . , Xn
i.i.d
� Exppλq. Defina las variables

Y1 � Xp1q, Yi � Xi �Xp1q i P t2, 3, . . . , nu.

Demuestre que Xp1q � Exppλ{nq y
ņ

i�2
Yi � Gammapn� 1, λq. Además pruebe que estas dos variables

son independientes.

2. Sea X � Up0, 2πq. Encuentre la distribución de Y � sinpX2q.

3. Sean X1, X2 con densidad conjunta

fX1,X2px1, x2q �

$&
%

1
x2

1
e�px2�x2

1q si x1 ¥ 1, x2 ¥ x2
1

0 si no
.

Encuentre la distribución de Y1 � logpX1q, Y2 �
X2
X1

.

4. Dos jugadores lanzan monedas simultaneamente. Si las dos monedas salen cara, el Jugador I gana. En
cambio, si las dos monedas salen sello, el Jugador II gana. Si la moneda del Jugador 1 es honesta y la
del Jugador 2 posee probabilidad p de cara:

a) Calcule el valor esperado del número de lanzamientos hasta ganar el juego.
b) Encuentre la probabilidad de que el jugador I gane el juego.

5. La densidad conjunta de X,Y esta dada por

fX,Y px, yq �
e
�x

y e�y

y
, x, y ¥ 0.

Encuentre EpXq.


