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1. Sean X e Y variables aleatorias independientes con distribucién U[0,1]. Sean R = 4/2log(1/(1 — X))
y O =m(2Y —1).

a) Muestre que © ~ U[—m, 7| y que R tiene distribuciéon Rayleigh con densidad
fr(r) = Te_TQ/Q, r > 0.

b) Muestre que Z y W, definidas por Z = Rcos(0) y W = Rsin(0) son independientes y con
distribucion N(0, 1).

2. Sean X1,..., X, %1 U(0,1). Sean
U= min X;, V = max X;.

1<i<n 1<i<n

a) Encuentre la densidad conjunta de U, V.
b) Encuentre la densidad de V' — U.

3. Sean X1,...,X, i1 Exp(A). Defina las variables Y; = X; — X(qy. Demuestre que Xy ~ Exp(\/n) y

n
Z Y; = Gamma(n — 1, \). Ademds pruebe que estas dos variables son independientes.
i=2

4. Una urna contiene n bolas numeradas 1,2,...,n. Una persona saca una bola y la devuelve, saca otra

bola y la devuelve, continuando hasta que obtiene una bola por segunda vez. Sea X el ntimero de
intentos requeridos para obtener esa repeticion.

a) Encuentre la distribucién de X.

b) Muestre que

s 1) (-2) (-3 e (- 2) (- (7).

5. Sea X ~ Gamma-Inversa(a, 3) con funcién de densidad

s

L (=)

fx(x) =

Encuentre E(X).



