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1. Sea X una variable aleatoria absolutamente continua con densidad
1
fx(z) = 56‘”3', zeR.
a) Calcule Var(X).

b) Sea Y = i+ A"'X. Encuentre su funcién de densidad, E(Y) y Var(Y).
¢) Sea Z = eX. Muestre que E(Z) = w.

2. Sean X ~ U(0,1), u = E(X),0? = Var(X).
a) Calcule P(|X — u| > ko).

b) Encuentre cotas para la expresion en a) utilizando desigualdades vistas en clases. Compare ambas
cotas tomando k = 1.

3. Sea X ~ Beta(a, ). Calcule E(X*) para k € N.
4. Sean X,Y dos variables aleatorias independientes, positivas. Si E(|X]|) < oy E(|Y|) < oo demuestre
que
e(Y)s EQ)
X E(X)

5. Sea X ~ Log-Normal(y,o?) con funcién de densidad

Fx() = mlﬁexp{—““;ﬁ}.

a) Muestre que E(X¥) existe para k e N.

b) Muestre que la funcién generadora de momentos no existe para ningin ¢ > 0.
6. Sea X ~ NB(r,p) con r e N,pe (0,1).

a) Encuentre la funcién generadora de momentos de X y deje explicito el intervalo donde ¢ vive.
b) Calcule Var(X).

¢) Considere Y = 2pX. Demuestre que la distribucién de Y cuando p — 0 tiende a una Xgr.
Nota: La funcién generadora de momentos de una X ~ X% es
1 1
t< —.

V1=2t 2

Mx(t) =



