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1. Sea X una variable aleatoria absolutamente continua con densidad

fXpxq � 1
2e

|x|, x P R.

a) Calcule VarpXq.
b) Sea Y � µ� λ�1X. Encuentre su función de densidad, EpY q y VarpY q.
c) Sea Z � eX . Muestre que EpZq � 8.

2. Sean X � Up0, 1q, µ � EpXq, σ2 � VarpXq.
a) Calcule P p|X � µ| ¡ kσq.
b) Encuentre cotas para la expresión en aq utilizando desigualdades vistas en clases. Compare ambas

cotas tomando k � 1.

3. Sea X � Betapα, βq. Calcule EpXkq para k P N.

4. Sean X,Y dos variables aleatorias independientes, positivas. Si Ep|X|q   8 y Ep|Y |q   8 demuestre
que
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5. Sea X � Log-Normalpµ, σ2q con función de densidad

fXpxq � 1
σx
?
π

exp
"
�pln x� µq2

2σ2

*
.

a) Muestre que EpXkq existe para k P N.
b) Muestre que la función generadora de momentos no existe para ningún t ¡ 0.

6. Sea X � NBpr, pq con r P N, p P p0, 1q.
a) Encuentre la función generadora de momentos de X y deje explícito el intervalo donde t vive.
b) Calcule VarpXq.
c) Considere Y � 2pX. Demuestre que la distribución de Y cuando pÑ 0 tiende a una χ2

2r.
Nota: La función generadora de momentos de una X � χ2

1 es

MXptq � 1?
1� 2t

, t   1
2 .


