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1. Sean Q = {1,...,n}, (9, 2%) un espacio medible. Indique si las siguientes asignaciones cumplen los
axiomas, y por ende, son medidas de probabilidad:
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¢) P(A) = aPi(A) + (1 — a)P(A), con a € [0,1] y Py, P, medidas de probabilidad asociadas al
espacio medible.

2. Considere el espacio de probabilidad (2, F, P). Muestre que para todo Aj,..., A, € F se cumple la
desigualdad de Bonferroni, es decir,

P (ﬁ Ai) > zn] P(A;) — (n—1).
i=1 =1

3. De forma alternada se lanzan una moneda y un dado honesto. Si se comienza con el dado:

a) {Cuél es la probabilidad que en el n-ésimo lanzamiento de la moneda resulte cara, sin que antes
haya salido cara en los lanzamientos de la moneda, ni que el dado haya mostrado 5 o 67

b) ;Cuél es la probabilidad de que la moneda registre una cara antes que el dado muestre un 5 o 67

4. Una caja contiene 2n helados, n de los cuales son de naranja y el resto de frutilla. De un grupo de 2n
personas, m prefieren el helado de naranja (0 < m < n), s prefieren el de frutilla (0 < s < n) y el resto
no tiene preferencia. Demuestre que si los 2n helados se reparten al azar, la probabilidad que todas
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5. Si n e N objetos indistinguibles son asignados de maneara aleatoria en n urnas, determine la probabi-

las preferencias sean respetadas es:

lidad de que exactamente una urna quede vacia.



Propuesto: Se dice que P es:

¢ Finitamente aditiva si para cualquier coleccién finita de eventos {A;, ..., A,} disjuntos a pares
n n
P (U Ai) = Y P(4).
i=1 i=1

e Continua en el vacio si para cualquier secuencia de eventos {A,, : n € N} tal que A1 < A, Vne

N se cumple que
(] 4n =@ = lim P(4,) = 0.
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Muestre que si P es finitamente aditiva y continua en el vacio, entonces P es aditiva numerable.



