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1. Sean X e Y variables aleatorias independientes e identicamente distribuidas tales que

P (X = j) = P (Y = j) =
1

2j
, para j=1,2, . . .

Considere el vector aleatorio V =
(
X Y

)
y los conjuntos

A = {(x, y) ∈ R | x+ y = 4},
B = {(x, y) ∈ R | x = y}.

(a) Calcule P (V ∈ A).

(b) Calcule P (V ∈ B).

2. Sean r ∈ N, X = {(x, y) ∈ Z× Z | |x|+ |y| ≤ r)} y V = (X , Y ) vector aleatorio tal que

P (V = (x, y)) = c · 1X (x, y).

(a) Determine c ∈ R.

(b) Calcule las distribuciones marginales de X e Y .

(c) Calcule P (|X|+ |Y | = R) para R ∈ N0.

3. Sean X, Y y Z variables aleatorias independientes tales que

P (X = j) = P (Y = j) =
1

2j
, para j=1,2, . . .

y Z ∼ Unif({0, 1}).
Considere además las matrices aleatorias

A =

(
X Z
Y Z

)
y B =

(
X 0
0 Y

)
.

(a) Calcule la probabilidad de que A sea una matriz invertible.

(b) Determine Pλ = P (λ es un valor propio de B) y calcule∑
λ∈R

Pλ.


