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1. Sea Ω un conjunto finito. Muestre que el conjunto de subconjuntos de Ω tiene exactamente 2|Ω| y es
una σ-algebra. ¿Y si Ω no es finito?

2. Sean {Aα}α∈A una familia arbitraria de σ-algebras definidas en un conjunto Ω. Pruebe que ∩α∈AAα
es también una σ-algebra.

3. Sea A una σ-algebra con B ∈ A. Pruebe que el conjunto B = {A ∩ B | A ∈ A} es una σ-algebra
definida en B. Discuta el caso en que B /∈ A.

4. (a) Sea f : Ω → Σ y B una σ-algebra en Σ. Muestre que A = {f−1(B) | B ∈ B} es una σ-algebra
definida en Ω.

(b) Considere f : R → R continua y A = {f−1(B) | B ∈ B}, con B el conjunto de borelianos en R.
Pruebe que A ⊂ B.


