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1. Sea {X,, }nen una secuencia de variables aleatorias i.i.d. con distribucién comin Uniforme(0, 1). Defina
B nl/2R,, — 1p3/2
n — Sn
donde
n n
Ry=> X{ y Su=) X
k=1

k=1

Determine la distribucién limite de Z,, cuando n — oo.

2. Sean { X, }nen € {Y, Jnen secuencias de variables aleatorias i.i.d. tales que E[X;] = 0, Var[X;] = 02 €
R*, E[Y1] = 1 € Ry E[Y?] € RT. Demuestre que

1o 1 < D
- ZYk + VE] ZX;C = Normal(u, 0?).
k=1 k=1

3. Sea {X,}nen una secuencia de variables aleatorias i.i.d. con distribucién comin Uniforme(0,6) con
f € R*. Pruebe que

Y, = (3n)'/2 {log (i Zn:xk> - log(@)] 2 Normal(0, 1).
k=1

4. Sean {N};>0 un proceso de Poisson con tasa A € R* y {X,, }en una secuencia de variables aleatorias
i.i.d. con distribucién comiin Geométrica(p) : p € (0,1) e independientes del proceso de Poisson. Defina

YVi=) Xp:t>0
k=0

bajo la convencién Xy = 0. Pruebe que

E[Y;] = Mp~! con t > 0.

Var[Y;] = M(2 — p)tp~2 con t > 0.

Cov[Y, Y] = Amin{s,t}(2 — p)p=2 con s,t > 0 (s # t).

{Y:;}1>0 es un proceso estocdstico con incrementos independientes y estacionarios.



