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1. Considere el modelo jerárquico

Y |X = x ∼ Poisson(x)

X ∼ Gamma(α, β) : α, β ∈ R+.

Identifique la distribución de X |Y = y : y ∈ N0.

2. Sea (X,Y ) un vector aleatorio cuya distribución viene dada por la siguiente representación jerárquica:

Y |X = x ∼ Uniforme(0, 1/|x|)
fX(x) = 0,5 exp{−|x|}I(x ∈ R).

a) Determine la densidad conjunta del vector aleatorio (X,Y ).

b) Identifique la distribución ligada a Y .

c) Calcule la densidad condicional para X |Y = y : y ∈ R+.

3. Sea {Un}n∈N una colección de variables aleatorias independientes con densidad común

f(u) = I(u ∈ (0, 1)).

Defina

V1 = U1

Vn = Un

n−1∏
i=1

(1− Ui) : n ≥ 2.

Pruebe que Vn
P→ 0.

4. Sea {Xn}n∈N una colección de variables aleatorias independientes con densidad común

f(x) =
1

σ
exp

{µ− x
σ

}
I(x ∈ (µ,+∞))

donde µ ∈ R y σ ∈ R+ son fijos.

a) Demuestre que X(1) = mı́n{X1, . . . , Xn}
P→ µ.

b) Determine c ∈ R tal que X
2

n exp{−Xn}
P→ c.
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