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1. Sean X ∼ Poisson(λ1) e Y ∼ Poisson(λ2) independientes con λ1, λ2 ∈ R+. Pruebe que X + Y ∼
Poisson(λ1 + λ2).

2. Sean X ∼ Binomial(n, p) e Y ∼ Binomial(m, p) independientes, donde n,m ∈ N y p ∈ (0, 1). Demuestre
que X + Y ∼ Binomial(n+m, p).

3. Considere X,Y variables aleatorias independientes y continuas. Suponga que E[X] = E[Y ] = µ ∈ R,
Var[X] = σ2

X ∈ R+ y Var[Y ] = σ2
Y ∈ R+ con σ2

X 6= σ2
Y . Defina C(α) = αX+(1−α)Y , donde α ∈ [0, 1].

a) Muestre que E[C(α)] = µ.

b) Determine α tal que Var[C(α)] sea máxima.

4. Sean X,Y ∼ Geométrica(p) independientes con p ∈ (0, 1).

a) Determine las distribuciones de f(X,Y ) = mı́n{X,Y } y g(X,Y ) = X − Y . Calcule sus valores
esperados y varianzas.

b) ¿Son f(X,Y ) y g(X,Y ) variables aleatorias independientes?. Justifique.
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