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1. Sea X ∼ Beta(α, β) con α, β ∈ R+. Calcule E[Xr(1−X)s] : r, s ∈ R+.

2. Sea X ∼ Binomial(n, p) con n ∈ N y p ∈ (0, 1). Calcule:

a) E[X].

b) Var[X].

c) E[exp(tX)] : t ∈ R.

d) E[(1 +X)−1].

3. Sea X ∼ Uniforme(0, 1) y n ∈ N. Considere la transformación N = [nX] + 1 donde [ · ] : R→ Z es la
función parte entera.

a) Deduzca la distribución de N .

b) Calcule E[N ] y Var[N ].

4. Sea T ∼ Exponencial(λ) con λ ∈ R+. Divida R+ en intervalos Ik = (k∆ −∆, k∆] : k ∈ N todos con
longitud común ∆ ∈ R+. Considere la transformación M = k 1Ik(T ) donde 1Ik( · ) : R → {0, 1} es la
función indicatriz del conjunto Ik.

a) Deduzca la distribución de M .

b) Calcule E[M ] y Var[M ].
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