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Diciembre 5, 20153

1. Sea P,[R]) el conjunto de los polinomios de grado menor o igual a 2.

a) [ 8 pts.] Demuestre que
W = {p(t) = ap + ast + ast? . 2ap — 301 + az = 0}

es un subespacio vectorial de Py[R]

b} [ 3 pts.] Determine una base para W e indique la dimensién de W.
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2. a)[3pts] SeaP=-| -1 1 —2 {.Demuestre que P es mafriz de proyeccién
2 -2 4
y determine una base del espacio W donde P proyecta y otra base para W,

b) [ 3 pts.] Encuentre una base ortonormal para el espacio columna de la matriz
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A= L s y una factorizaciéon A = QR.
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3. o) [ 3 pts] Determine la solucién de minimos cuadrados del sistema Az = b y la

distancia desde b a Col(A), donde

A= [
1 1
b) [ 3 pts] SeaA= {1 2 |.Sabiendo que los valores propios de ATA son 7,2
1 -1
determine una descomposicién de valores singulares A = ULV,
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4. Determine si la afirmacién es VERDADERA o FALSA y justifique demostrando su res-
puesta.

a) [ 1.5 pts.] La matriz { é ? } es diagonalizable.

b) [ 1.5 pts.)] Si z,y son vectores en R” tales que |z +yl| =2, ||zl =1y L y
entonces ||y|| = v/3.

¢) [ 1.5 pts.] Si Q es matriz de n x n tale que QTQ = 41, entonces ||Qz|| = 2||=||
para todo = € R™.

d) [ 1.5 pts.] Si Aesdenxny A tiene una valor singular igual a cero entonces A
no es 1-1 (inyectiva)
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