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INTERROGACION 1

Preguntas en blanco: Preguntas entregadas en blanco se evaluarán con un 1.5.

Pregunta 1

Sea A un conjunto no vaćıo y R ⊆ A×A una relación binaria. Demuestre que:

Rt =

∞⋃
i=1

Ri

Donde Rt es la clausura transitiva de R y Ri es la relación R compuesta i-veces.

Pregunta 2

Sea A un conjunto finito y ∼1,∼2 ⊆ A×A dos relaciones de equivalencia.

1. Demuestre que ∼1 ∩ ∼2 es una relación de equivalencia.

2. Sea ∼ = ∼1 ∩ ∼2. Demuestre que para toda clase de equivalencia X ∈ A/ ∼ existen dos clases de
equivalencia X1 ∈ A/ ∼1 y X2 ∈ A/ ∼2 tal que X = X1 ∩X2.

Pregunta 3

Sea A un conjunto no vaćıo y 2A el conjunto potencia de A. Considere el conjunto:

A† = {S ∈ 22
A

| para todo X,Y ∈ S, si X ⊆ Y, entonces X = Y }

En otras palabras, A† contiene todos los S ∈ 22
A

tal que no existen dos conjuntos distintos X e Y en S
con X ⊆ Y .

Se define la relación R ⊆ A†×A† tal que (S, S′) ∈ R si para todo X ∈ S, existe un X ′ ∈ S′ tal que X ⊆ X ′.
Formalmente:

(S, S′) ∈ R si, y solo si, ∀X ∈ S. ∃X ′ ∈ S′. X ⊆ X ′

Demuestre que la relación R es un orden parcial.

Pregunta 4

Sea A un conjunto finito y f : A→ A una biyección. A partir de f , se define la relación Rf ⊆ A×A como:

(a, b) ∈ Rf si, y solo si, existe un n > 0 tal que fn(a) = b

donde fn = f ◦ n-veces· · · ◦ f . En otras palabras, fn corresponde a componer la función f n-veces.

Demuestre que la relación Rf es una relación de equivalencia.
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