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· Temario

1) Numeros Reales

2) Funciones Reales

3) Sucesiones y Sumas

· NUMEROS REALES

· Axiomas del Orden
a) a = b

· tricotomía : Va
,beiR, solo se cumple b) a = b

c)a(b
2 transitividad :abb a

3 Monotonía Suma : Facb : a+> b +c

4 Monotonia Mult : · Vasb-0 : a. b . c

· Fasbeco : a .< b . C

· teorema (IR Cerrado

i) fa
,
beRt <a +belt · asonbo : a + b < 0

ii) Fa ,bet > a .be+
· anoubco : a. b > 0



· Teorema 2 : Fael : a, o

· Teorema 3 : Facit: a> O
# a t Ir: a* 0

· Teorema 4 : a . b >0 (ayb > 0) +(aybr0)

· Desigualdad AM-GM :

a
+bya

41x1 = x
· Valor Absoluto: 141 : [: 4x = (x/

4(Xx) = x

~ Ix1 ? O
↳Propiedades :

2 - 1x11X((x)

· (xy) = (x) . (y)
~ (x+y))(x) + (y)

5 (x1 + d = -ax , d

6 (x (), d = x a vX) -d

· Distancia : d(a
,
b) = (d - b) +

(a - b) = 1b -a)
↳ d(a ,b)(d(b, c) + d(c,a)

·
C

E

a b



· Inecuaciones

· a(x <b = (a , b) . xxa = (a
, a)

· a ! +(b = [a , b) - x(a = (x, a)

↳ Resolver una inecuación es encontrar valores posibles de una incognita
↳ Conjunto Soly

· Metodo de Resolución : Reducir inecuación al tiposo

1 Pasar todos los terminos a un Lado
2 Factorizar (Numerador y Denominador (
3 Determinar Puntos Críticos

y Hacer Tabla Signos y det. Conj Solución

ey : x 2 - x ptos criticos : -2 , 1
x + x - 230 ↑ · tablita : -00-21 do

(x +2)(x - 1) > 0 x+ 2 - + +

X - 1 -- +
Sol : (-0, -2) v (1,00) (x+2)(X-1))0 + o - 0t

F -

t

I



· Inecuaciones de Valor Absoluto

· Metodo 1 : 1 x12 = x

es : 21x1/22w
&

2 2 pos criticos
X < (x - 1)Txl < X"-2X + 1 ↑ x = - 1

3x"+2x - 150 X = 4
(3x -1)(x+ 1))0

:. hacer tablita

· Metodo 2 : i) (x1x a = -a?xa = ( -a(x +x(a)
6 propsy6 ii) (x14a = X3avx) - a

ej : 2(x1((x - 1)

() - (x -1) 2x(x -1)
1 - 1x -1) 2x * 22X((x - 1)

(x - 1)) - 2X *
(x- 11)2x

-- --

xx
-es

Sol : S11 Sz



· Metodo 3 : Casos por puntos críticos
↳ Es el más largo

ej : 211511
↳ ptos criticos : x = 0
01X = 1

x - + +

x-1 - - +
-ww

C1
Ri
-

Caso 1 : xe)-00
,0] Caso2 : xe)0

,1]
-F ↳

21x11x-113 : xe(1 ,a) 2(x))(x - 1)
↳ 6
- O ↑
2.-X( -(x-1)

x) <Ix-11 :
2x(x - 1
-

i - S2
Sol 1 1 Ri a+Ma
-

Si >
Su-

Sf : S , 1521 Su



· Inecuaciones Cuadraticas

4ax+ bx +c
,
0ax+ bx + c = 0

Y Y Y Y

" (x) -y (x(xx >

x4///
,
",

V V V

as 0 as8 as 0 ao

· Caso Especial : · X = b" - Hac =O sexo
soliR-203

~

↳Discriminante :. X = b" - yac > O " · signo
IR

W ·

sifiy>o

EnecuacionesRaiz : Restringir !

ey Dificil : 2X - 1 > /X2- 3xRi : x- 3x,0
X(x -3)), 0

R2 : asm S Ahora Si vV & . --4)X
-

comoes
# 2x -1xx2- 3x Ri : x,0 + x >3

positiva>O
(2x-1)5)x"- 3x

M2 : 2x- 130
yx yx+1)x -3x

4
x 1 3x-x + 10

Sa & Sf : S, cR,1R2



· FUNCIONESREALES

· función : F : A (B . A : Dominio de f(x
f(x) = y

· B : Codominio de fix
↳Regla : fia-B esfunción es (ExeA) (7 ! y =B) (y = f(x))

A f(x)B

-
· X = Preimagen

·

y = Imagen

1) A = c 1 B = D
· Igualdad : F : A <B = g : C -nD -2)f(x) = g(x)

·Dominio : Domf : (xc IM : f(x ERY
· Recorrido : Recf : (Y EIR : XE Domfny = f(x)]



· Graficas N N

b

S > S >

f(x)= b f(x) = mx +b
~ ~

N N

S > S · >

2

~ f(x) = X2 ~
f(x) = - X

N N

S ① > S ⑧ >

~ ~ f(x) = -x
3

f(x) = * N

N

S >

S >

~ 3
~

f(x) = X f(x) = X

N N

S > S >

~ ~

f(x) =
1

f(x) = 1
X X2



. Transformaciones :

1)Reflexión : y = = f(x) y = f) -x)

*
f(x) fo-x) 1

f(x)
-
X 7 & 2

&

~
- f(x)

V V

2) Iraslación

-Zocloths3 =

+3=En e
1

< 7 & 2 < 7 & 2
in h

-

-
K

V V V V

A *

· Tip : x porfiado, se va
al lado contrario- Lo encerramos !

3) Alargamiento

-*A
* 1 A A

&
2

> ↳ X

10 . (S O 07 & 2 / >
M

aus aw
V

V V

EIONSA COMPRIME EIONSA COMPRIME

factor : 1 factor : factor:- factor : -
w w



· Funciones Cradraticas

f(x = ax + bu +c0f(x = a. (x - h) +ki
r

n

~

4Valor MIN o MAX : 1 1

Vertice:f -Minimo k- ·

-Maximo

↓ > ↓ >

a) 0
a - 0

· Funciones Racionales

f(x) : P(x) - anx +........
+ A, X + do

Q(x) bnx ........ + b , x + bo

· Asintotas : 1) AsintotaVertical : Rectax =a x-a = y+10

2) Asintota Horizontal : Recta y = b y+ b = x +=

· Asintotas Funciones Racionales

&
1 Verticales : X= (Q(a) = 0: CE
a Horizontales : a g(p(8g(a) : No Asintota

bg(p) = g(a) : y = a

cg(p) (g(a) : y = 0



· Zoología Funcionaria

· Injectividad : (fx , x , =A)(x , + x = f(x , ) +f(x)
-

Dem : x1 + * > f(x , ) * f(x2)
⑧

· p + q = 19- +p = f(x, ) =f(X)))X ,
= 42

>
X, te

* Test recta horizontal : Solo toca un punto

2 Sobreyectivo : Codomf = Recy
↳
EyeRecxe Domf : y =f(xx

3 Biyectiva : f(x) :AB es Injectiva y Sobreyectiva

· Paridad : 1 f(x PARoc flex = f(x)

2 f(x) IMPARocfl-x) = · f(x)



f(x·FuncionesMonotonas : es Creciente o Decreciente

1 Estricta Decreciente : Es <f(x ,) < f(x)

2 Creciente : SX <f(x,Pf(xi)

3 Estricta Decreciente:s <f(x ,1 f(xi)

↑ Decreciente: >22 <f(x ,15 f(x)

· Teorema : f monotona estricta > f INYECTIVA

· Algebra de Funciones : J : -C g : B-D

(5 = g)(x) = f(x) = g(x) Dom : An

-(fg)(z) = f(x) - g(x)

3 ()(x) =f Dom : ExtAg



· Composición Funciones


