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MAT1107 — Introduccién al Célculo

Soluciéon Interrogacion N° 4

1. Determine el mayor dominio posible y el recorrido correspondiente para cada una de las siguientes reglas
de asignacién:

a) f(z) = vl]z| -2

b) g(z) = ——

Solucion.

a) Notemos que para todo x € R se cumple que x < |z|, por lo que |z| — 2 > 0, y f(x) estd siempre
bien definida. Luego el mayor dominio posible para la regla de asignacion es R. Ahora notemos que

0 six >0
f(x)_{\/—%' sizSO.

Es claro que Rec(f) C [0, +00). Afirmamos que se cumple la igualdad. En efecto, sea b € [0, 4+00).
Necesitamos encontrar un a € R tal que f(a) = b. Es decir, necesitamos que v/—2a = b. Despejando
a, obtenemos que a = —%. Notemos que a < 0, por lo que f(a) = v/—2a = Vb2 = b, donde la
ultima igualdad se cumple porque b > 0. Luego b € Rec(f), y concluimos que Rec(f) = [0, 4+00).

Notemos que este recorrido serfa el mismo incluso si restringiéramos el dominio a (—oo, 0].

b) Ya vimos que el argumento de la raiz es siempre no negativo, por lo que regla de asignacién no
estd bien definida exactamente cuando el denominador es igual a cero, es decir, cuando = = ||,
que ocurre si y solo si x > 0. Luego el mayor dominio posible para esta regla de asignacién es
(—00,0). Es claro que Rec(g) C (0,400). Para ver que se cumple la igualdad, basta notar que
f(x) = (g(z))™", que f(z) toma todos los valores en (0, +00) cuando 2 € (—c0,0), y que el conjunto
de los inversos multiplicativos de (0, +00) es (0, +00).

Observacién: También se puede justificar el recorrido para la parte b usando un razonamiento similar
al expuesto en la parte a.



Criterio de Correccién (CC) Pregunta 1.

CC 1. 1 punto por obtener que para todo x € R se cumple que |z| —z > 0.
CC 2. 1 punto por determinar el dominio de f.

CC 3. 1 punto por determinar el dominio de g

CC 4. 1,5 punto por mostrar que Rec(f) = [0, +00)

CC 5. 1,5 punto por mostrar que Rec(g) = (0, +00)



2. Considere la regla de asignacion
dx + 20

T 2 +102+25

r(x)
definida en su mayor dominio posible.

a) Determine, si existen, sus asintotas verticales.

b) Determine, si existen, sus asintotas horizontales.
Solucion.

a) Observe que

b +20 5(z+4)
") = et @i
Notemos que el denominador tiene como tunica raiz a x = —5, mientras que el numerador solo se
anula en z = —4. Como ambas raices son distintas, la funcién tiene una asintota vertical en x = —5.

b) Como el grado del denominador es mayor que el grado del numerador, la funcién racional tiene como
asintota horizontal a la recta y = 0.

Criterio de Correccién (CC) Pregunta 2.

CC 1. 3 puntos por justificar que r tiene una asintota vertical en x = —5.

CC 2. 3 puntos por justifica que r tiene una asintora horizontal en y = 0.



