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MAT1107 — Introduccién al Célculo

Solucién Interrogacion N° 1

1. Demuestre que si a,b > 0 con a # b, entonces

(a+b)(at+b71) > 4.

Solucion. Notemos que

(a+b)(a ' +b) = (a+b) (1 + %) A ) B :bb) | (1)

a ab

Luego,

(a+0)*—4ab  a*+2ab+b* —4ab  (a—b)?
ab B ab ab

(a+b)(at+b1)—4= = (a—b)2a" b7t (2)

Dado que a # b, tenemos que (a — b)? > 0. Ademds, dado que a,b > 0, obtenemos a~!,b=1 > 0.

Finalmente, dado que RT es cerrado bajo el producto, deducimos que (a —b)?a~b~! > 0. Esto concluye
la demostracion.

Puntaje Pregunta 1.

1.5 puntos por obtener (1).

2 puntos por obtener (2).

1 punto por deducir que (a — b)? > 0.

0.5 puntos deducir que a= 1,6~ > 0.

1 punto por concluir usando la cerradura de R* bajo el producto.



2. Resuelva la siguiente inecuacién
2+ 4o — 12
—— < S
2 — 6z + 8

Solucion. Notemos que

x2+4x—12< 244 —124+ 22 —6x+8
22 —6x+8

<0

[ I A

<0 y x # 2
Los puntos criticos de la inecuacién son xy = —1 y x5 = 4 y la tabla de signos queda

—00 —1 4 00

r+1 — + +
r—4| - —

+

Por lo tanto, el conjunto solucién es S = [—1,4) \ {2} = [-1,2) U (2,4).

Puntaje Pregunta 2.

(x —2)(x+ 1)
)@= S

= 3 puntos por encontrar el conjunto solucion de la inecuacion.

= 3 puntos por obtener que la inecuacion es equivalente a



