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MAT1107 — Introduccién al Calculo

Solucion Interrogacion N° 1

1. Demuestre que, si 0 < a < by 0 < ¢ < d, entonces

(a+0b) (c+d) ac—l—bd‘
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Solucion. En efecto, tenemos que

ac+bd (a+b) (c+d) 2(ac +bd)  ac+ad+ bc+ bd
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Por hipétesis a < by ¢ < d entonces a —b < 0y c—d < 0. Por lo que

(¢ —d)(a—Db)

(c—d)(a—0b) >0« >0,

como queriamos probar.

Puntaje Pregunta 1.
ac+bd (a+bd) (c+d) (c—d)(a—b)

] t bt la igualdad = .
3 puntos por obtener la igualda 5 5 5 1

= 3 puntos por concluir mediante las hipétesis que la expresion es estrictamente positiva.




2. Resuelva la siguiente inecuacién
2% 44 — 12
—5 5 S
x?—6x+8

Solucion. Notemos que la inecuacién es equivalente con

24+ 4r — 12 2+ 4 — 12

—< -1 & —+1<0
x2 — 6z + 8 x2—6x+8+
22+ 4r — 12+ 2% — 62+ 8
— <0
x? —6x+8
2x2—2x—4<0
2 —6x+8
2(x* —x —2)
— <0
(x—4)(z—2)
2(x —2 1
@=2+D) _
(x —4)(x —2)
Tenemos tres puntos criticos © = —1, x = 2 y x = 4 y dos restricciones para la inecuacion x # 2 y

x # 4. Note que podemos cancelar el término (z —2) en el cociente y que = # 2 ya que en la desigualdad
original estarfamos dividiendo por cero. Luego, tenemos que

2(x —2)(z+ 1) <0<:>£E+1

<0 2.
CECED 1SV v 27
Realizando una tabla de signos para esta tltima
—00 -1 4 o
z+1 - + +
z—4| - - n
+ — +
Entonces el conjunto solucién es S = [—1,4[—{2} = [-1, 2[U]2, 4].

Puntaje Pregunta 2.

= 2 puntos por desarrollar y obtener una inecuaciéon con numerador y denominador factorizados.
= 2 puntos por obtener la tabla de signos correctamente.

= 2 puntos por obtener el conjunto solucién considerando los puntos de restriccion.



