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Interrogacién 6
MAT1107 - Introduccion al Calculo

n
(1) Sea a, = 5 baran > 1y considere la sucesiéon dada por

P,=a, Xay xazX---Xa, n>1.

Calcule Pig. (3 puntos)

Solucion.

2 22 23 2"
P, = - X—X—X--+X—
3 3 3 3
1 )
= 3—n><2><22><23>< .o
1

% 21+2+3+"'+7’L'

Juntar correctamente las potencias: (1 punto)
Luego,

1 n(n+1)
P,=—x2 72 .
3n

Identificar la suma de enteros: (1 punto)
Luego,

1 100101
2

Concluir: (1 punto)
Obs: si el estudiante escribe directamente todo lo anterior con n = 100, asignar 2
puntos al resultado final.

(2) Demuestre que, para todo n > 1, se tiene la desigualdad

1

(3 puntos)



Solucién.
Procedemos por induccién.

Se verifica el caso n = 2:

1
1+—=>vV2 & V24+1>2

V2
s V2>1,
lo que es correcto. (0.5 puntos)
Supongamos que
~ 1
— > /n.
(0.5 puntos)
Luego,
P Vk Pt Vk n+1
1
> n + .
v vn+1
(1 punto)
Solo falta verificar que
1
n + >v/n+ 1.
v vn+1

De hecho,

1
n + >vn+1l < nn+1)+1>n+1
Vn 1 vn( )

& nn+1) >n,

lo que es correcto. (1 punto)



