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Interrogacién 3
MAT1107 - Introduccion al Calculo

(1) Sea f : R — R tal que f(z +y) = f(x)f(y) para todo xz,y € R. Suponga que
f(0) # 0. Demuestre que

(a) f(0)=1. (1 punto)
(b) f(x) > 0 para todo z € R. (2 punto)
Solucién.
(a) Observamos que f(0) = f(0+ 0) = f(0)%
Por lo tanto, f(0) =00 f(0) = 1.
La primera alternativa estd descartada por hipétesis. (1 punto)
(b) Primero, f(z) = f(%+ %) = f(£)* > 0. (1 punto)
En segundo lugar, vemos que 1 = f(0) = f(z — x) = f(z)f(—x).
Por lo tanto f(—z) = f(z)™ "
Luego, como f(—x) estd bien definida, f(x) no puede ser igual a 0. (1 punto)

(2) Sea f:[0,2] — R dada por
| = z € [0,1]
f@“)_{ 2—xz, xe (1,2
(a) Grafique f. (1 punto)
(b) Grafique g(x) = 3f(1 — 2x) detallando su razonamiento. (2 puntos)



