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Calculo de limites 2 iterdicipinaro de

EJEMPLO 1 Calcular lim a,, donde a, estd dada por
n—oo

R +1 n+2 n+n
"2+l n242 n+n’
. . . n!
EJEMPLO 2 Analice la convergencia de la sucesién a, = —.
n

2
EJEMPLO 3 Caleule lim Y27 +1
n—oco 3n—5

EJEMPLO 4 Calcule lim (Vn?+1—n)
n—oo

Rodrigo Vargas (LIES) Célculo de limites 1 de Junio de 2022 2/5



Ve Ve - E Lahurcjltn_rin_ )
Calculo de limites ||§ Laborators o

Estadistica Social

_ n

EJEMPLO 5 Evaluar Iim u si es que existe.

n—o00 n

Solucién Tenemos que

1
= Iim —=0.
n—oo n

Iim
n—oo

’ﬂ

Entonces, por el teorema anterior

lim ﬂ:0.

n—o00 n
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EJEMPLO 6 Si |x| < 1, entonces lim x" = 0.
n—oo0
Solucién Dado ¢ > 0 queremos encontrar N tal que si n > N entonces
x" = 0] = |x]"

debe ser menor que . Imponiendo la condicién vemos que

In(e)

[x|" < e<=nlIn(|x]) <In(e) <= n> ——«

In(|x)

Dado a = In(¢)/ In(|x]), por el principio de Arquimedes existe N € N
tal que a < N. Se sigue que si n > N entonces

——= < n<=In(e) > nin(|x|) <= ¢ > |x|",

como queriamos probar.
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EJEMPLO 7 Si p > 0 entonces |im /p = 1.
n—o00

Solucién Si p > 1, tomando x, = y/p — 1. Entonces x, > 0 y por la
desigualdad de Bernoulli

p=(14x,)">1+ nx,

luego
-1
0<xp< P2,
n
Por el teorema del Sandwich se sigue que Iim x, = 0.
n—oo

Si p =1 el resultado es trivial.
Si 0 < p < 1 el resultado se obtiene tomando reciprocos.
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EJEMPLO 8 Iim /n=1.

n—o0

Solucién Tomando x, = v/n — 1. Entonces x, > 0 y por el teorema

del binomio 5
n=(1+x,)" > %xﬁ :
Luego, obtenemos que
0<x, < 2
n—1

Por el teorema del Sandwich, se sigue que Iim x, = 0.
n—o0
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