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1. Sean α, β ∈ R, y la función f : R → R definida por

f(x) =

{
x2 + α si x ≥ 0

x+ β si x < 0

a) Demuestre que f es sobreyectiva si y solo si α ≤ β.

b) Demuestre que f es inyectiva si y solo si α ≥ β

c) ¿Cuál es el conjunto B = {(α, β) ∈ R2 : f es biyectiva}?

2. Considere la función f : R \ {1,−1} → R definida por

f(x) =
x+ 1

|x| − 1

a) Pruebe que f no es inyectiva.

b) Sea g : [0, 1) → B la función definida por g(x) = f(x). Demuestre que g es inyectiva.

c) Determine el conjunto B para que la función g sea sobreyectiva.

d) Calcule la inversa de g.

3. Sean f : (−∞, 5) → R, f(x) =
√
x2 + 4 y g : [6,∞) → R, g(x) = 2x + 3. Defina la función

compuesta g ◦ f indicando cuál es el dominio de composición.

4. Considere la función h : R \ {−1} → R definida por

h(x) =
x3

1 + x3

a) Pruebe que h es una función inyectiva

b) Encuentre la inversa de la función h.

c) ¿Cuál es el dominio de la función inversa?

5. Sean f : [−2, 3] → R y g : (0, 2] → R funciones definidas por

f(x) =
3x+ 2

x2 + 1
, g(x) = x2 − 3x+ 2

a) Determine el dominio de g ◦ f .
b) Encuentre una expresión para (g ◦ f)(x)
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