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Problema 1. Sea f : [a,b] — R una funcién estrictamente creciente, es decir, si ry, r2 € [a,bly
ry < ra, entonces f(x)) < flxa).

a) Demuestre que [ es inyectiva y por tanto invertible (en algin conjunto).
b) Demuestre que f~! es estrictamente creciente.

Solucidn

a) Si ry # r9, entonces, o bien f(x;) < f(xy), 0 biem f(xy) > f(x3). En cualquier caso,
flxy) # f(xa) v, por lo tanto, [ es invectiva.

b) Sean y; < w2 en el dominio de f~'. Supongamos que f~'(n) = f ' (). Como f es
estrictamente creciente, se tiene que f(f " (m)) = F(f l{qrz}:l es decir, 3 = 2. Esto
es una contradiceion.

Problema 2. Sea g : R —+ R una funcién definida por:

a) Encuentre la inversa de g

b) Sea f =g~ !, demuestre que go f =idy fog=id
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Problema 3. Sea f: A= B . g: B C vy h:C = D, demuestre que:

ho{(go f)=(hog)of
Solucion En efecto:

(he(go f))z) =h(lgeo fF)(x)) = hig(fix))) = (hog)(f(x))=(lhog)o f)(x)
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Problema 4. Consideremos ahora dos funciones, f : A -+ By g : B — (', ambas ivertibles
(bivecciones):

f:A=B, g:B-=C
Fl-B4A og':CaB

Demuestre ques
g o f es invertible. Ademis (go f)™' = f~'og™'.

Solucion La invertibilidad de g o f es directa pues la composicion de biyecciones es una biyeccion.
Veamos la expresion de la inversa:

Se tiene

(gefle(flog')=go(fof ) og ' =gog™! =ide

Como la inversa es tinica, concluimos (go f)~! = f~log~!.
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Problema 6. Sean f: A = B, g: B - A dos funciones tales que [ o g = wpy. Demuestre que
[ es sobreyectiva v que g es inyectiva.
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Problema 6. Sea [ : A = B una funcion
n) Demmestre que si f es inyectiva, entonces existe una funcion sobreyectiva g : 5 — A

b) Demuestre que si f es sobreyectiva, entonces existe una funcion inyectiva h: B —+ A
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