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· LÓGICA

pq Pv9 paP19pgP)9 pqP()9
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· Propiedades (Proposiciones)

~ Morgan : <(p19) = <P-19

2 Conmutativa : prq = aup

3 Asociativa : pr(avr) = (puq)vr

4 Distrivutiva : Pr(gvr) : (P19) - (P1r)

5 Equivalencia : 4(9 = (P(9)1(9 <P)

6 Contrapositiva : P >9 = 7937P



· Demostraciones :

1 Asumir P=

1 Directa : P-9 2 Concluir 9 =I

ey : a par t a par a = 4k
-a = 2(2kY

a = 2k
,
kez

a = 2m..t

2 Contradicción : P1191 F 1 Negamos la tesis
a Esamos la Hipotesis
3 Llegamos a Algo Falso

ej : a"par - a par
19 = a No es par

a = 2k+1/() = c = 4k+yk+ 1

a = 2(2k+ 2k) + 1

Hip = a = 2MF a= 2m + 1 .. E

3 Contrapositiva : P+ 9 = 19 +-P
Negar tesis

ej : a par - a par
2 Llegar a la No Hipotesis

=> a imparta impar

Y Inducción : Demostrar propiedad EneIN (P(n)

- Caso Base : Demostrar P(1) =

2 Caso INDUCTIVO : 1 Asumir P(n)=

2 Demostrar P(n+1) /



· CONJUNTOS

A = 21 ,
2

,
3

.... 3

eji

· Igualdad : A =B) mismos elementos A = 4 1
, 2, 33

B = 53 , 2, 13

· Vacio : J = { 3 No elem

· Universo :Et/III E todos los elem

B

· Subconjuntos : AB/XEA ( xeB a

A =BE ACB1 BCA

· Cardinalidad : no de elem : n(A) o #A
ej #21,1, 2,33 = 3

# 40 , 4033= 2

# 403 = 1

· Logica : · AlB : (XEA1xcB]
· AvB = (x A - x =B)

· Corolario

1) AnB A - Au B

2)(A = B) + (A-C))A- (B c)

3) (1 - B) +(C B))(Auc)B
D

u)(AC) - (BSD)
A B

E



· Complemento : A = xeU : x# A

·Diferencia : A B = xea - neBIIII
,

B

A - B = An B

·Dif .
Simetrica : A s B = (A - B) - (B - A)

-AsB = (A u B) = (AnB)

*

III1./119
· Cuantificadores

1) -

x e [ : Para todo x

2) - xe E : Existe por lomenos

3) - x E : Existe Solo
-

-

· Negación :

1) (Xxet)(p(x)) = - xet (-p(x)

2)( - xet)(p(x)) =
- xe (+p(x)

3) (-xet)(p(x)) = ( - xev)(p(x) -

( - y ev)(y +x - P(y)



POLINOMIOS

P(x) = anx" + An-X +....... +a , x + do

↳ Pixi = "anzi
i = 0

· Grado : g(p(x) = n

· Cuerpo : PEIR = > Loefe I
PEKcx > Coefe

· Raiz : & Raiz)P(a) = 0

· Factorización : B(x) = (x - a) Q(x)

· División Euclidiana :

(x"+ 2x + 1) = (x+ 1) = X + 1) Crociente
- x + X

-x + 1
- x + 1

~ O > Resto

. Teorema Resto

P(x) = Q(x)(X-a) + R(x)

S
P(a) = Resto



* 2x1
·Ruffini :

121

1 +xx
P(x) = x+ 2x +1a = -1211 o > Resto 0 : X-a Divisor

(a) : Crociente (x* 1)

· Teorema Ceros Racionales :

P(x) = anx" +anx +....... +a , x + do

↓

posible raiz : a =
P

:
[Divisores Go]

9(Divisores Any

· Numeros Complejos K Im

- a +bi a,beIR -I.....la
· - = a-bi

· 1 - 1 = a2 + b2

· Teo. Fundamental Algebra
Si pe (n-g(pk1) -de

· Teorema Raiz Conjugada :

Si PeRe naraize& Q es Raiz



TRIGONOMETRIA

1 Razones :

B Sind = a <cosea=T
C

7
a cosa = 1 < Seca=

G -

A b C
tana
= t cota

2 Identidades : Sen
2

+ cos" = 1

x +g + 1 = sec

3) 1 + cot" = cosech

3 Angulos Notables :

Al B) tablita O 30456090

E ↳1e son
234

cos 14 3210

u5) 2
1 1

1

↑ Teorema Seno : Sena = Senß : Se
C

B A

a B
C

· A = B"= -2BC cosa
5 Teorema Coseno :

· B2 = A + c-2AC cosb
· c" = A + B - 2AB cosU



6) Formulas
·sen(aIB) = Sen(a) cos (B) Isen(B) cos(a)

Sumas : · Los (a1B) = cos(a) cos(B) [Sen(d) Sen(B)

· tan (a = b)=g(a) = +g(B)
a + a

= +g(a).+g(B)
M

· Angulo Doble :
· Sen (20) = 2 sencalcos(a) ·· Cos(20) : cos(a) Sen"(a)

· +g(2a) = 2 tg(a)
1-g2a)

·Redox : · sen(90-a) = cosa

· cos (90-a) = send:.
180 - Q

·Redox : · Sen(180-a) = Sen Q

& ,·Sen (180 + a) = - Send

& Cos(180 - a) =
- cosd

· Los (180 + a) = - Los d 180+&

·Prostagerisis : Sen x + Seny = 2 sen cos "

Senx-Seny = 2cos Sen *

cosx + cosy = 2 (os * Cos *

cosx-cosy = -Isen Sen *

& · Sen(a+B) + Sen(a - B) = 2send cosB

· Sen(a+B) - Sen(a - B) = 2 cosa senß



Funciones Trigonometricas X

1 Circunferencia Únitaria:e
= Cosa, sene

*

&

v

Función Seno : y = Sen(x) 1) Periodo :2 - Sen(x12)= Senx

1x 2)Acotado : (-1 , 1)
&· ① 3

3) Impar : Sen(-x) = - Sen(x)2πT
-π

~
-1

Función Coseno:: y = COS(x) 1) Periodo : 2TT + cos(XI2IT) = coSX

Q 2)Acotado : (-1 , 1)
*

-T
·
M2

⑧ &
3) Par : cos(-X) = Los X31/2

~

Función tang : y = +g(x) i Periodo : #+ +g(x) = +gx

· ·
2) No Acotado

Impar : +g(x = -+g(x)



· Transformaciones
y = a . sen (k . X- b) + h

1) a = amplitud 3) b ,
n = Defase

2) : Periodo) Frecuencia

X N

ej : 2Senx ej : Sen (2x) -> L

u periodo : zit + >
.............. E ...

= π V

~

· Forma Polar :

· r = vb" = Iz1

Z = a + bi - r . Cis(0) · ciso = coso + iseno

1) Z ,
. zz = r.. rz- cis (8.

+ 02)

2) z .

h
= r

*
cis (0 . n)

· Teorema Moiure : cis(0)" = cos (n.0) + i sen(n.0)

N
!. . Raices de la Unidad :

- = A

=> z = Irl . cis (0+2nk)

z=cis(k) ,
K= 20,e



· Inversas Trigonometricas

· Arcseny =X) senx = y ,
xe (- ] %

· Arcosy =X cosx = y , xe(0 ,
i] -

x

-----------

· Arctgy = xx +gx = y ,
xe( -=] >

---------

-

· Compuestas Inversas

· Arcsen (senx) = X · Sen (arccos) = 11 -x2

· Sen (Arcsenx) = X · arccos (sen x) = /1 - x2

· Arcos(cosx) = X · Los (arcsenx) = 11 -x2
· cos(Arcosx) = X · Arcsen (cosx) = (1 - x2

· Arctg( +g(x) = X

· +g(Arctg(x) = X

. Ecuaciones trigonometricas
1) Sen X = a m (a +2πk,

i- a +2nk]k = 2

2) cosx = a mb(a +2πk,
- a +2πk}k = 2

3) +gx = a my(a+k]kez

ey : 5cos2x = H-3sen

3sen+ 3 cos"x + 2 cos = y

3(1) + 2cs2X = 4

2 cox = 1 COXecosx=
COSX : 1

I
E



· Tema Y : Geometría Analitica

· Distancia: -> d(Pc ,Pe) = y (xn - X ,)+ (yn - y ,)"
N

· Recta :

·-
Pendiente : m = y2 - 3 ,

Xz - X1
-

2Ecuación : y - y . = m(X - x1) ,

P(x ,, Y ,)
↳Ec

.
Lineal : AX + By+ =

· Distancia Pex, el Recta : d(P
.
R)=

·Rectas Paralelas : mi = may Re
Ri

· Rectas Perpendiculares : m
.

. m = -1
:

R2

· P(x .y) Intersección : Ri = Rz + AX + By + c = Ax, +By ,
+ c



· Secciones (ónicas :
N

Circunferencia : (x-h)"+ (y - k)" = r
k -.... --

i
formadeneral X"+ y + DX + Ey + F = 0 n

· Recta tangente :

1
·

2)
a

⑧

> [ (

&
V

W

C R(c , P) = m = Y. -k m.
. mz = 1 Mc = h -X,

·
Top k - Y,

- chisx..ya
X,

- H

!
Ec : y = h -x1(X - X) + y,

k- Y1
a

· Parabola : (x - h)) = 4P(y -k) ⑳ S

d(P
,
F) = d(P

,
d) *

e diectric (y -k)" = 4P(X -h) ⑧ S

-

forma General AX" + DX + Ey + F = 0

By + DX + Ey + F = 0

· Grafica :
N

Foco (0, p) ,
(R = 1441

-



· Elipse : [d(p
,
Fi) + d(P

, F2) = (a) 2as2 + d(F ,F)

a)

·=1 c = a- 1

N -↓ · ↳ - · excent = e=
1 =y

i - f↳
a 5 ⑳ ⑧ >

·- E- T

V
·
~

Hiperbola :

=
c = a+ 1 =

-

X y =+x
y = -

E y =+X

cgF,

↳ ~
v

y = -ex -Fi

s



· Vectores :

DB - =E · misma Dirección

*0D
· misma Magnitud

O

↑2

↳
#

Suma: Resta: u
*

3) Multiplo Escalar:y
V . a
= u. -a

=

1
.

&

a) Vector posición:**
on = a

:

5)Relación Fundamental : =B = -- B-A
i--

B

Ap = /PB
--6)División Segmento: --

->

E) Op-oA = XCOB-OP)
B

p - 1
= d) - p)

5 -E = x - xp

· P +X = +x

P(1 +x)= +x

7) Combinación Lineal P = +x5
1 + X

i = X, + xa, +....... + Xnan

8) Independencia Lineal :....... son indep Linea
=> X, + Xz@n+... +Man=

-

9) Base : si J ,
z

, ...,
an

Son Lin . indepy
#n se puede escribir como Comb Lineal



- T
· Componente Vectores :

n(a,, az) ↑

(a., an , as)
a

E7 ·
....... an,

z +as)
· (x + a1 , y+

· Vector Posición : Vector del origen
L
c ,y ,

z)

al punto P(x ,y)

· Representación : AB =5- = (x2-x., 32-3.. zc -z . )

· Magnitud : Ilally , 11 allp=X+y + zh

(longitud)

·Propiedades : 1 +i = b +a 4 - 2 = 0

2 8 +(5 +2) = (a+b) +Ts((a +b) = c +c

35 + 0 = 5 6(c+d) = cE + d .5

· Vectores Unitarios : IIVII = 1

~ = (1 ,
0

, 0) y = (0 ,
1

,0)k = (0 .
0

. 1)

= = (b
, a , da) =

(a
,
0

, 0) + (0 , 2.0) + (0
.
0

, da)

= di . Y + dzk + aj

· U= Mis dirección que ,
aFo



·Producto punto: . B = anbe + arbe+ asb

· Propiedades : 1 .a = II al · (c.) .5 = c(5)
2 . 5 = b . · 0 . 5 = 0

3 . (b +c) = 25 +a

· Angulo Vectores : O entre ys

J .5 : 11 all II bII cosO

· Vectores Perpendiculares :E . 5 = 0 0=

· Producto Cruz

·a]x =(aabs-ab , ab-ab ,
ab-al

↳ Determinantes : Ib) = ad-ba

laab-aa
C. C C

·Producto Cruz :

xb=lab , b2



· Teorema : x es un Vector Perpendicular

·Regla Mano Derecha "Ent> 15
S

O

. Angulo entre Vectores e
11 a xb11 = 11 all . IlbII . Sen o

· Vectores Paralelos:= a x T = 0


