PonNTIFICIA UNIVERSIDAD CATOLICA DE CHILE
FACULTAD DE MATEMATICAS

DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

PRIMER SEMESTRE DE 2024

MAT1207 — Introduccién al Algebra y Geometria

Solucién Interrogacion N° 6

1. Demuestre que Vo, 8 € R se cumple lo siguiente:

_ sen(a + 3) —sen(a — )

B 2

cos(a + ) + cos(a — )
2

a) sen(3) cos(a)

b) cos(a) cos(fB) =
Solucién.

a) Recordemos primero que:
e sen(a + ) = sen(«) cos(f) + sen(3) cos(«)
e sen(a — ) = sen(«) cos(f) — sen(f) cos(a)

Luego, si restamos obtenemos sen(a + ) —sen(a — ) = 2sen(5)cos(«). Y basta dividir por 2 para
obtener lo pedido.

b) Recordemos primero que:
e cos(a+ ) = cos(a) cos(f) — sen(a) sen(S)
e cos(a — f3) = cos(a) cos(f) + sen(a) sen(/3)

Luego, si sumamos obtenemos cos(a + ) + cos(a — ) = 2 cos(a) cos(f). Y basta dividir por 2 para
obtener lo pedido.

Criterio de Correccién (CC) Pregunta 1.

CC 1. 1,5 puntos por dar las férmulas de sen(a £ )
CC 2. 1,5 puntos por mostrar lo pedido en el inciso a).
CC 3. 1,5 puntos por dar las féormulas de cos(a £ 3)
CC 4. 1,5 puntos por mostrar lo pedido en el inciso b).



2. a) Calcule el valor de sen (2 arcsin (2) )

b) Calcule (1 + )3,

Solucion.

a) Usando la identidad sen(2a) = 2sen «r cos «r, obtenemos que

sen | 2 arcsin § = 2sen | arcsin § cos | arcsin §
4)) 4 4
Como sen | arcsin § = §
1)) a7
cos | arcsin § = 4/1 —sen? | arcsin § =4/1= 3 — ﬂ
4)) 1)) 16 4

luego sen Qarcsin§ —2-§-ﬂ—3_\/7
& 4)) T 4 4 8

b) Observamos que

1+i:\/§<cos%+isen%),

por lo que

(1+1)° = (V2)? (Cos (%ﬁ) +isen (%ﬁ)) — (V2)? <_§ + gz) _

Criterio de Correccién (CC) Pregunta 2.

CC 1. 1,5 puntos por usar la férmula de dngulo doble y que sen(arcsin(3/4)) = 3/4
CC 2. 1,5 puntos por calcular cos(arcsin(3/4) y el valor solicitado.
CC 3. 1,5 puntos por escribir 1 4 ¢ en su forma polar.

CC 4. 1,5 puntos por determinar que (1 +4)% = —2 + 2i.



