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MAT1207 — Introduccién al Algebra y Geometria

Solucion Interrogacién Recuperativa

1. Suponga que z € C es tal que z° = 1. Determine todos los posibles valores de z + 22 + 271 4 272,

Solucién. Como 2° = 1, es claro que
R e L A

Si z = 1, entonces 2* + 23 4 22 + z = 4. De lo contrario, podemos calcular

2’ =1 4 3 2
=2 +24+24+2z+1
z—1
Como el lado izquierdo es 0 por hipdtesis, tenemos z* + 2% + 22 + 2 = —1.

Puntage: 2 puntos por el primer valor y 4 por el otro.

2. Sean a = (al,(lg,ag), g: (bl,bg,b:g), c= (Cl,CQ,Cg).

— —

(a) Use la identitad d x (€ x f) = (d- f)&— (d- &) f (donde d, & f son cualquier vectores) para
demostrar

-

Ax (bxa) +bx (Exad)+éx(@xb) =0.

(b) Sea @ # 0. Verifique lo siguiente: Si @ b = @ x C entonces @ y b— & son paralelos. Si,

X
adicionalemente, @ - b = @ - ¢ entonces b = ¢.

Solucion.

— —

(a) Usando la identitad dada y la regla €- f = f - € para cualquier vectores €, f vemos que

Ax(bxd)+bx (Exa)+éx(@xb) =@ Ab—(a-b)c+(b-ac—(b-da
+ (@ b)a—(¢-ab
—(@-b—(Z-a@)b+ (b-a)— (@ b)e
(@ b)i—(b-da
— 0.

(b) Sid@xb=axcentonces 0 = axb—adx¢=ax (5—5) Eso implica que @ y b — & son
paralelos, es decir, existe A € R tal que b — ¢ = Ad. Considerando el producto punto con @ nos
daO0O=dad-b—a-c¢= \a-a. Dado que 67&6concluimos que A =0, o sea, b =_C.

Puntage: 3 puntos por primera parte y 3 por la sequnda parte (1 punto por b— ¢, a paralelo, 2 por
el resto).



