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Ejercicio 1: Determine el valor de verdad de las siguientes proposiciones:

a) ∃z ∈ R,∀x ∈ R, zx = z.

b) ∀p ∈ N,∃q ∈ N, p < q.

c) ∃p ∈ N,∀q ∈ N, p < q

d) ∀a ∈ Q,∀b ∈ Q, a < b =⇒ ∃x ∈ Q : a < x < b.

Ejercicio 2: Niegue las siguientes proposiciones:

a) ∃m ∈ A,∀x ∈ A, x ≤ m.

b) ∀n ∈ N, n−1 ≤ n ≤ n2.

c) ∀a ∈ Q,∀b ∈ Q, a < b =⇒ ∃x ∈ Q : a < x < b

Ejercicio 3: Sea A ⊆ N tal que A ̸= ∅, determine el valor de verdad de la siguiente proposición:

(∀x ∈ A)(∃y ∈ A)((x2 + y) es par)

Ejercicio 4: Pruebe que x4 + 3x3 + 3x2 + 3x+ 2 es divisible por x+ 2.
Ejercicio 5: Pruebe que x5 − 3x4 − x2 − 2x− 3 es divisible por x− 3.
Ejercicio 6: En cada uno de los siguientes casos, determine si Q es factor de P .

a) P (x) = x4 + 3x2 − 5x2 + 2x− 24; Q(x) = x− 2.

b) P (x) = x3 − 4x2 − 18x+ 19; Q(x) = x+ 3.

c) P (x) = 2x4 + 5x3 + 3x2 + 8x+ 12; Q(x) = 2x+ 3.

Ejercicio 7: (Propuesto) Sean A, B, y C conjuntos. Demuestre que si se cumple

(A ∩ C = B ∩ C) ∧ (A ∪ C = B ∪ C)

Entonces A ⊆ B.
Ejercicio 8: (Propuesto) En una delegación formada por 44 deportistas, encontramos algunos que partici-
parán en las siguientes disciplinas: salto alto, 100 metros planos y salto con garrocha, la participación de ellos
es la siguiente:

24 participan en salto alto;

18 participan en salto alto y/o 100 metros, pero no en garrocha;

25 participan en garrocha;

7 participan en todas las disciplinas;

9 participan en 100 metros, pero no en garrocha;

12 no participan ni en salto alto ni en 100 metros;
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15 participan en salto alto, pero no en garrocha.

Determine:

a) ¿Cuántos no participan en ninguna de las disciplinas?

b) ¿Cuántos deportistas participan en salto alto y garrocha?

c) ¿Cuántos deportistas participan en más de un deporte?

(Hint: realice el diagrama de Venn).
Ejercicio 9: Sea U el conjunto universo. Considere los conjuntos fijos A,B ⊆ U , con A ̸= ∅. Para cualquier
conjunto X ⊆ U se define un nuevo conjunto C(X) de la siguiente manera:

C(X) =

{
X \B si A ∩X ̸= ∅
X ∪B si A ∩X = ∅

a) Pruebe que C(A) = A \B.

b) Pruebe que C(Ac) = (C(A))c.

c) Pruebe que C(A) ∪ C(B) ⊆ A ∪B
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